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1. ΄Εστω η καμπύλη c(s) = (x(s), 0, z(s)) , x(s) > 0 , με παράμετρο το μήκος τόξου s, η οποία
περιστρέφεται γύρω από τον άξονα Oz και προκύπτει η επιφάνεια εκ περιστροφής

x(s, θ) = (x(s) cos θ, x(s) sin θ, z(s))

(αʹ) Δείξτε ότι η επιφάνεια είναι κανονική.

(βʹ) Δείξτε ότι k(p) = − ẍ(s)
x(s)
.

(γʹ) Τι πρέπει να είναι η c(s) ώστε k(p) = 0 ;

2. Δίνεται η επιφάνεια S με εξίσωση x = y2 + log z .

(αʹ) Δείξτε ότι είναι κανονική.

(βʹ) Εξετάστε αν είναι ευθειογενής , αναπτυκτή.

(γʹ) Εξετάστε αν αποτελεί δίκτυο ασυμπτωτικών γραμμών.

3. (αʹ) ΄Εστω t ∈ R και έστω c : I ⊆ R→ R3
με

c(t) =

(
1− sin t,−3

5
cos t,

4

5
cos t

)
Να εξετάσετε τι παριστάνει.

(βʹ) ΄Εστω c(s) : I ⊆ R → R3
μια κανονική καμπύλη με παράμετρο το μήκος τόξου s και K(s) > 0

για κάθε s ∈ I. ΄Εστω ότι ισχύει:

−→
b (s) = λt(s) + µ(s)

−→
b (s)

όπου µ(s) λεία και λ σταθερός πραγματικός αριθμός. Να δείξετε ότι η c(s) είναι γεωμετρικά ισότιμη με
κυλινδρική έλικα.

4. Να αποδείξετε τα παρακάτω:

(αʹ) IIIp(w) - 2H(p)IIp +K(p)Ip(w) = 0

(βʹ) Αν IIIp(w) = fIp(w) και k1(p) ≠ -k2(p) τότε να δείξετε ότι η επιφάνεια είναι τμήμα σφαίρας.                 
(γʹ) (i) Nu ×Nv = K(p)Xu ×Xv.

(ii) Xv ×Nu +Nv ×Xu = 2HXu ×Xv.

ΚΑΛΗ ΕΠΙΤΥΧΙΑ!
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